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RECUPERACIÓN ANÁLISIS     
 
 

1) Representa gráficamente la función 
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valores, halla su dominio y recorrido y estudia su continuidad.  (1,5 puntos) 
 
 
 
2) Calcula las siguientes derivadas:      (2 puntos) 

a) 1x3

3xy +⋅= cos   b) 1xy 2 −= ln   c) 
2
xarctgy =    

 
 
 
3) Haz un estudio lo más completo posible de las funciones siguientes y 
represéntalas gráficamente.      (3,5 puntos)

 a) 
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4) Halla los puntos de la curva x2xy 3 −=  en los que la tangente tiene pendiente 1. 
Halla la ecuación de esas rectas tangentes.    (1,5 puntos) 
 
 
 
 
5) Determina a  para que la siguiente función sea continua en x = 1.  
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Para ese valor de a ¿es f continua en R?     (1,5 puntos) 
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SOLUCIONES 
 

1. 
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Dom { }1R −=  
Rec R=  
 
Discontinua en x = -1 y en x =0 
En x = -1 tiene una 
discontinuidad de salto infinito 
(asíntota vertical de ramas 
divergentes) 
En x = 0 tiene una discontinuidad 
de salto finito. 
 
 
 
 
 
 
 
2. a) 1x3

3xy +⋅= cos  21x1x x333x3xseny
33

⋅⋅+⋅−=→ ++ lncos'  
1x2 3

3xsenx3x3y +−= )cosln('   

b) 1xy 2 −= ln
1x

xx2
1x2

1
1x

1y 222 −
=⋅

−
⋅

−
=→ '    

c) 
2
xarctgy = 2222 x4

2

2
x2

1

4
x22

1
2
1

2
x1

1y
+

=
+

=
⋅+

=⋅

⎟
⎠
⎞

⎜
⎝
⎛+

=→ '    

3. a) 
x

2xxf
2 −

=)(      Dom { }0R −=   

Asíntotas:  

+∞=
−

=
−

−∞=
−

=
−

−
=

−

−→

+→

→

−

+

0
2

x
2x

0
2

x
2x

0
2

x
2x

2

0x

2

0x2

0x
lim

lim
lim  Vertical x = 0 

Oblicua nmxy += xy =→  

1
x

2xm 2

2

x
=

−
=

+∞→
lim ; 0

x
2x

x
2xx

x
2xn

x

2

x

2

x
=⎟

⎠
⎞

⎜
⎝
⎛ −=⎟

⎟
⎠

⎞
⎜
⎜
⎝

⎛
−

−
=⎟

⎟
⎠

⎞
⎜
⎜
⎝

⎛
−

−
=

+∞→+∞→+∞→
limlimlim  

Puntos de corte con los ejes:  
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Eje x:  2x2x0
x

2x 2
2

±=⇒=⇒=
− ;  Eje y: No corta 

Puntos singulares: 
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No tiene  
 
Gráfica →  
 
 
 
b) 23 x2xxg −=)(  Función polinómica, no tiene asíntotas 

Ramas infinitas: +∞=−
+∞→
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Corte con los ejes: 0x2x 23 =−  
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Corta en (0,0) y (2,0) 
Puntos singulares: 0x4x3xg 2 =−=)('  
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4. x2xy 3 −= ⇒=⇒=⇒=−=→ 1x3x312x3y 222' 1x ±=  

11f −=)(  y 11f =− )(  
Recta tangente en 1x = : ( ) 2xy11x1y −=→−−=  
Recta tangente en 1x −= : ( ) 2xy11x1y +=→++=  
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5. 
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La función f es continua salvo en los puntos en que se anula el denominador, es 
decir 1x01x2 ±=⇒=−  
En x = 1 ya hemos visto que es continua 

En x = -1 ∞=
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lim , asíntota vertical 

F es continua en { }1R −− , y en ese punto tiene una discontinuidad de salto infinito 


